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MATEMATHKA

TEOPEMA MHHKOBCKOI0 OB OTAEJSIOIIMX IJIOCKOCTSX
B NMPOCTPAHCTBAX TMJIbBEPTA

fl. Taramnuuknii
(llpedcmasaena arxademurconm H. Obpewrossim 20. 1X. 1951)

O6o3nauum uepes // HEKOTOpPOE BeleCTBEHHOE NMPOCTPAHCTBO I Hib-
6epra, T. €. JHHEHHOE MPOCTPAHCTBO CO CKAJSPHBLIM NPOH3BEIECHHEM, IPH-
HHMAWUIUM TOJbKO BellleCTBEHHbIE 3HAueHHs, MOJHOE OTHOCHTEJbHO
CHJIbHOH cxomumocTH. MuoxecTBo R sneMeHTOB H3 // 6ynem HasbBaTh
BBIMYKJIBIM, CHIbHO 3aMKHYTBHIM KOHYCOM HCXOJSIIHM H3 HYJIEBOrO sJe-
MeHTa NpOCTPaHCTBa [, ecau

l. u3 aeR, beR, a>0, f>0 (a ¥ f BeuleCTBEHHBIE YHC/IA) CAELyeT
(aa+-Bb)eR,

2. mpejen CHJIBHO CXOAMAIIEHCS TIOCTEOBATEILHOCTH 3J€MEHTOB H3
R Bcerma nexur B R.

Bynem HaswmiBaTh KOHyC R OCTDBIM, €ClIH IIPH BCeX FeR, rekR,
7150, 7,0 umeem (ry,r;) > 0. Byznem nasbiBaT KOHYC R CHIBHO KOM-
NaKTHBIM, €CJIH M3 Ka)J0H OrpaHHYEHHOM MNOC/EeJOBaTeALHOCTH 3Je-
MEHTOB JIeXAUMX B R MOXHO BBIGPATh CHIBHO CXOISILYIOCS UaCTHUHYIO
TNIOCJIeIOBATENBHOCTD, TIPEJies, KOTOPOH JeXuT B R.

Teopema. OGosnauum uyepe3 K M L 1IBa BHIIYKABIX CHILHO 3aMK-
HYTHIX KOHyCa, HMCXONSINHX M3 HYJEBOIO 3JeMEeHTa NpoCTpaHcTBa M.
Ecau xonychl K u L He uMEIOT JIpyroro oOILEero sJeMeHTd, KpoMme Hy-
JIeBOro 3JeMeHTa npoctpanctBa f1 M ecau KOHyC L OCTpBIA H CHIBHO
KOMINAKTHBIH, TO CYHIECTBYET TAKOH 3JEMEHT Sefd, 1Jsi KOTOpOro

(s, £)=0
(s, <0

npa Bcex keK mu lel, [0.
3ameyanue. Ira TeopeMa sBASETCS 000OGIIEHHEM H3BECTHOH T€OPEMBI
MunkoBCKOro 06 ONOPHBIX [VIOCKOCTAX [Y].°

HoxasarenbcTBo. Paccmorpum cauana cayuai, xorna (£,[)<0 npu
Bcex keK, lel. B Taxom cayuyae o603Hauast uepe3 —s J060il Heucue-
saoumi  saemenT u3 L nomyunm (S, [)<<O npu leL, (40 u (s, £)=>0

5



npu keK. Takum o6pasom B 3TOM CJlydyae YCTaHOBJEHO CYLUECTBOBaHHE
HHTEPecylomero Hac szemenra. Ocraercss paCcCMOTpeTh Caydai, Korja
cKansipHoe npousBenenue (k, /) cnoco6HO NPHHHMATE CYIIECTBEHHO IIO-
n0XuTebuble 3navenus npa keK u leL. Ilpn (k,R)=1 u (,,[)=1 no-
AyuuM H3 HepaBeHncrBa Kommu-Bymsxosckoro (&,7)*< 1. O6osraunm uepes
1 BepXHIO rpaHb CKaJspHBIX npowssenennit (k,1), rae (k, k)=(l)=1,
keK, leL. Boibepem mocJie 10BaTeIbHOCTH

(l) lb I:.v ls, L I ]

(2) ki ko ks, . . .

H3 KOTOpBIX [epBas CXOIMTCH CHJIBHO, 4 BTOpas cn1abo, TaKkHM 06]33.30]1'[
9TO0b!I BHINOJIHA/IHCH YCIOBHS

Luel, kuelC, (Lny Ln)=(Rn, kn)=1, lim (ln, kn)=4,
H TIOJIOXHM
lim l,=4, lim k,=ko

OueBunno (Lo, l,)=1. Ha ocHoBanuM ompenesenusi A noJyduM IpH
moboM xeK, yeL u £>0 crenyiomue HepaBeHCTBA:

Wlka 2%, kn %) — (Lny knttx)>0

WOt bt ty) — (kuy butty) >0

H, CIeJ0BaTeNbHO, NPH JOCTATOYHO GOMBLIIMX 3HAYEHHSAX /L H JOCTATOYHO
MaJHX 3HaueHHAX ! OylneM HMMeThb

W kyt-tx, kyt-tx)—(ln knt1txp=>0
(latty, but-ty)—(kw Lit-ty) >0,
To €
Bl Ry)?+28[3(kpy X)—(lny X)(bns Ra)]+-22 [42 (6, X)—(LnyX)?] >0
B—(ly kaP 42842 (bny Y)—(kns 3)(Uny k)l H-2(22(3,9)—(kns )} > 0.
[Mepexoxs x mpepeny no n noaydum npu ¢>0
2[42 (ko, X)— (Losx) A)+2 [42 (%, X)— (Lo, x)?] >0
222 (loy y)—(ko, y) A1+ [42 (3, ) — (R0, ¥ )] >0.
anee, npuHuMasi BO BHHMaHHe, 4T0 41>0 nomyunm
A(koy x)— (Lo, x)=0
A, y)—(ko, ¥)=0.
Mu yrBepxkmaem, 9o npu y=0

(3) (4 ko—Lo, ¥)<0. :
B camom nese, ecd npH HEKOTOPOM YL, y,o7-0 Oynem umersh
(Ako—1o, 30)=0



A (ko Yo)—(les ¥0)>0
TO }"-IHTHB&H HEpaBEHCTBA
A(lo, Yo)—(koy ¥0)=0, 1>0
IO/ 9AM
(22—1) (Lo, y5)=0.

C zpyroii croponbl xonyc L ocrpwiii u L0, y,+0 u, caexosa-
TeabHO, (lo, ¥0)>0. M3 sTOro BhiTekaer, uro A2—1>0. [pusumas Bo
BHHMaHHE elle, 910 ([, k,)*< 1, Haxomum A?<1 u, CJeJOBaTeJbHO,

A=1
Ianee, noib3ysicb paBeHCTBOM
(Jm kﬂ):(!O) kﬂ)—}—({f"—-zo, kn)

u HepaseHCTBOM Komm-Bynsikosckoro, nonyuum 1=(l, k),
T. €.

(4) (lo, ko)=1
Paccmorpum nanee mepapencTBo

(5) (koﬁkm ko“‘ku) = (kn, ka)"—z (kmko)'i" 1>0.
[lepexons x mpexpeny no n noayumm

(6) (ko, ko)f‘;l

M3 nepasencrsa (6), u3 pasencrsa (4) u (L, L)=1 u W3 HepaBen-
crBa Kommu-BynsikoBekoro nomyuum

(7) (ko; zn),:”u- Ja) (ko, ko)
H
(8) (Ro, ko)=1

Hcnonsays pasenctso (8) moxem nepenucarb (5) B BHIE
(Ro—kn, ko—kn)=2—2 (kn, ko),

uTo BMecTe C (8) obecneunBaeT CHJBHYI0O CXOZMMOCTH IOCJTeN0BAaTeMb=
HOcTH (2). M3 sToro BhITekaeT koK. C Apyroit CTOpPOHH M3 paBeHCTBA
(7) crenyer xonMHEapHOCTL 3MeMEHTOB o H /o [1010%HM ly=0k,, THE @
BEIIECTBeHHOE yucO0. M3 (4) monydyum o=1 H, Cren0BaTe/bHO, KOHYChI
K u L uMeror o6iiuii Hencuesaomuil 5JeMeHT, YTO MPOTHBOPEUHT HAIIHM
npennonoxennsm. Takum o6pasom HepaseHcTBO (3) aokasano. [anee,
nonaras s=Ak,—/, 3aBepwaem Ge3 TPy/Ja JOKa3aTeabCTBO.



UBERTRAGUNG DES MINKOWSKISCHEN STUTZEBENENSATZES
AUF HILBERTSCHE RAUME

Y. Tagamlitzki

Zusammenfassung

Beweis des folgenden Satzes: es seien K und L zwei konvexe,
stark abgeschlossene, vom Nullpunkt eines reellen Hilbertschen Raumes
H ausgehende Kegel, deren Durchschnitt nur den Nullpunkt enthilt;
ist der Kegel L stark kompakt und spitz, so existiert ein Vektor s aus
H, bei dem

(s, k>0, (s, )<O0
far alle £ aus K und /30 aus L gilt.
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